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Forsidumyndin: Lendum vid aftur 4 byrjunarpunktinum? Ef svo
vill til um einhvern byrjunarpunkt, ba gildir bad einnig um sérhvern
annan byrjunarpunkt 4 ytri hringnum. Jafnframt gildir b4, ad streng-
irnir { ytri hringnum, sem um leid eru snertlar innri hringsins, verda
jafnmargir, hvar svo sem byrjad er. Sigurdur Helgason leidir lesandann i
allan sannleika um betta efni i pessu Fréttabréfi.

Baksidumyndin: T6kum einhvern byrjunarhring, sem snertir yzta
hringinn ad innanverdu og innsta hringinn ad utanverdu. Baetum 63rum
slikum hring vid, sem ad auki snertir fyrsta hringinn. Holdum bannig
dfram. Svissneski staerdfradingurinn Jacob Steiner (1796-1863) sannadi,
ad ef bessu lykur, pannig ad hringjarunan lokast, ba er sama hvar byrj-
unarhringurinn er valinn: Hringjarunan lokast alltaf. Um betta ma4 lesa
t.d. i grein i Normat, Nordisk Matematisk Tidskrift, fra 1989.
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LEIFUR ASGEIRSSON

Leifur Asgeu‘sson, heidursfélagi Islenzka staerdfraedafélagsins, 16zt hinn
19. Agast 1990 4 88. aldursari, og var hann jardsunginn fra Fossvogsklrkju
6. september. Vid kistu hins latna var lagdur blémsveigur fra Islenzka
staerdfraedafélaginu. Ur kirkju baru kistuna fimm félagsmenn, Bjorn
Bjarnason, Gudmundur Arnlaugsson, Halldor I. Eliasson, Jon Ragnar
Stefansson og Magniis Magniisson, og ennfremur Sigmundur Gudbjarna-
son, Unnsteinn Stefansson og Périr Kr. Pérdarson.

Eftirmeeli birtust i dagblodum eftir sj6 félagsmenn: Eggert Briem,
Gudmund Arnlaugsson, Halldér I. Eliasson og Sigurd Helgason i Morg-
unbladinu 6. september, Magniis Magntisson i Morgunbladinu og Tim-
anum sama dag, Bjorn Birni { Tfmanum 8. september og Morgunbfaamu
9. september og Jén Ragnar Stefansson { Morgunbladinu 9. september. i
greinunum er med margvislegu méti brugdid upp mynd af hinum latna,
starfi hans ljst og gerd nokkur grein fyrir verkum hans.

Einnig birtust frédleg og athyglisverd eftirmeeli eftir Jon H. Magnis-
son, P4l V. Danfelsson og Péri Kr. Pérdarson { Morgunb]aému 6. septem-
ber, Helgu Knst_]ansdottur og Jénas Kristjdnsson i Timanum sama dag
og Jens 0. P. Palsson i Morgunbladinu 7. oktéber. P4 er hluti Reykja-
vikurbréfs Morgunbladsins 9. september helgadur Leifi Asgeirssyni.

ABur en fyrirlestur Sigurdar Helgasonar hofst { bettsetnum sal { Odda
4. oktéber sl. minntist formadur félagsins Leifs Asgeirssonar med svo-
felldum ordum:

Petta er fyrsti fundur i [slenzka steerdfreedafélaginu eftir ad Leifur
Asgeirsson lézt hinn 19. 4gist sidastlidinn. Hann var einn af stofn-
endum félagsins fyrir 43 4rum og mattarstélpi bess alla tid. Allt
fram & hin allra sidustu misseri s6tti hann nanast hvern fund og
lagdi 2tid til holl r4d um velgengni félagsins. Hann var kjorinn
heidursfélagi Islenzka steerdfraedafélagsins & SJotugsafmaeh sinu fyrir
sautjan drum. Eg bid fundarmenn um ad minnast Leifs Asgeirssonar
med bvi ad risa ar setum.

Vel for 4, ad svo skyldi vilja til, ad begar Leifs Asgeirssonar var minnzt,
skyldi fundur svo fjolséttur, en samkveemt fundargestab6k voru par alls
128 manns.



4 Malpingio 4 Laugarvatni

Jén Ragnar Stefinsson:
MALPINGID A LAUGARVATNI 1990

I sidasta t5lubladi Fréttabréfs, sem kom 1t um midjan jini 1990, var
greint itarlega fra fyrirhugudu maélpingi 4 Laugarvatni til heidurs
Bjarna Jénssyni sjotugum, en lokaspretturinn { undirbiningsvinn-
unni var bé rétt ad hefjast.

Malbingid, sem st6d yfir fr4 manudagsmorgni 2. jili til fostudagskvolds
6. jili, fér { meginatridum fram eins og skyrt var fra i Fréttabréfinu, og
verdur bad ekki endurtekid hér. Einmuna vedurblida hélzt 4 Laugar-
vatni allan timann og vard hin til ad auka mjog & 4nzegju hinna erlendu
patttakenda, en ekki vard vart vid annad en ad peim likadi hid bezta
adblinadur allur og vidurgjorningur & Laugarvatni.

Malpinginu voru gerd nokkur skil opinberlega. Auk sérstakrar frétta-
tilkynningar til fjolmidla var i Morgunbladinu 3. jli grein um bad og
Bjarna Jénsson sjalfan eftir J6n Ragnar Stefansson, ad stofni til sam-
hljéda greinunum i sidasta Fréttabréfi, og i Pjédviljanum 6. juli voru
vidtol annars vegar vid Bjarna og hins vegar vid George McNulty, en
hann stjérnadi mélpinginu af hélfu ttlendinganna. I Morgunbladinu 12.
juli birtust svo fréttamyndir fr4 malpinginu.

Lokahéf malbingsins var i rauninni sidbiin afmeelisveizla til heidurs
Bjarna Jonssyni og voru raeduhold mikil og katina undir bordum, en alls
satu ho6fid um 90 manns. Af islenzkri halfu Avarpadi formadur Steerd-
freedafélagsins hina erlendu gesti og svo Bjarna Jénsson sérstaklega.
Medal gjafa, sem Bjarna voru ferdar, var hefti, bar sem lerisveinar
hans til doktorspréfs 4 undanfornum &ratugum roktu endurminningar
um samskipti sin vid hann, en flestir peirra t6ku batt i malpinginu.

A0 reeduhdldum loknum héfst almennur séngur og var pa frumfluttur
68ur til Bjarna, algebrunnar og Islands, en hvort tveggja var samid a
stadnum, lag og texti. Ad loknum allmérgum afingum tékst priskiptur
kedjusongur med hinum mestu 4geetum, og jékst gledi manna vid hvern
flutning 4 pessum djrdaréd, sem birtur er hér 4 opnunni 4 frummalinu.

A3 morgni laugardags yfirgafu gestir Laugarvatn og féru pa um tveir
bridju hlutar beirra i dagsferd um Kaldadal og Borgarfjord. A sudur-
leid var farid um Svinadal, par sem fyrirhugud var siddegiséning neerri
bernskust6dvum Bjarna. Um beer mundir sem pangad kom, t6k ad rigna
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4 ferdalangana — i fyrsta sinn eftir vikudvél hér 4 landi. [ Kornahlid
bar svo vid, ad peim var veitt fyrirsit, bvi tvo systkina Bjarna bidu bar
4samt mokum sinum og budu til stofu 4 Geitabergi. Par voru reiddar
fram nybakadar ponnukékur med rjéma og rabarbarasultu, og gerdu gest-
irnir sextiu veitingunum hin beztu skil. Pessu 6vanta heimbodi var tekio
med miklum f6gnudi, og pokkudu menn fyrir sig med pvi ad taka upp
kedjusonginn fra kvoldinu 4dur. Ték ni undir 1 béttskipudum stofunum
4 Geitabergi, enda songurinn fdur til fulls, og botti gestum ad hér lyki
med verdugum haetti malpinginu til heidurs Bjarna Jonssyni.
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Sigurdur Helgason:

TVEIR TOFRAMENN RUMFRZAEDINNAR,
PONCELET OG JACOBI

1. Inngangur. Adalefni bessa fyrirlestrar! er setning eftir Frakkann
Jean-Victor Poncelet, sem birtist i bk hans Traité des propriétés pro-
Jjectives des figures, sem kom 1t 4rid 1822, begar Poncelet var 34 ara.

Setning (,,Pérismi“ Poncelets).? Ef tveir hringar C og D hafa
bann eiginleika, ad til er einn n-hyrningur innritadur { C og umritadur
um D, pa eru til 6endanlega margir slikir n-hyrningar.

I.mynd: n=3 2. mynd: n =4

Nénar tiltekid gildir b4, ad sérhver punktur P &4 C er hornpunktur 4
n-hyrningi, sem er innritadur i C og umritadur um D. A 1. og 2. mynd
er betta fyrirbrigdi synt fyrir prihyrninga og ferhyrninga.

1 Fyrirlestur { fslenzka steerdfraedafélaginu 4. oktéber 1990.

2 Ordabsk Websters skyrir ordid porism svo i lauslegri by3ingu: ,,Setning, sem segir
um tiltekid verkefni, ad unnt sé ad finna skilyrdi bess, ad bad sé 64kvardad eda ad pad
hafi ételjanlega margar lausnir.“ Setning Steiners (sbr. baksidumyndina) er annad
dzemi um slika setningu. (Ritstj.)
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Poncelet var einn af adalbrautrydjendum varpartmfreedinnar (,,pré-
jektivgeometriu“). I verkum sinum notadi hann mikid hugtakid um 6-
endanlega fjarleegan punkt 4 hverri linu, pannig ad tvaer linur { fletinum
skerast alltaf i einum punkti, hvort sem paer eru samsida eda ekki; einnig
innleiddi hann komplexar tolur i rimfreedina og hafdi pannig mikil dhrif
4 algebrulega rimfraedi sidari tima.

Orlog Poncelets voru 6venjuleg. Hann var lidsforingi { herferd Napé-
leons til Risslands 1812. Eins og kunnugt er neyddist Napéleon til ad
gefast upp vid ba herferd og sneri vid i Moskvu, begar borgin var i
bjortu bali. I orrustunni vid Krasnoi seerdist Poncelet, ad pvi er haldid
var til 6lifis, en fannst sidar af tilviljun og var latinn ganga i horkufrosti
i fimm manudi austur ad Volgufljéti, bar sem hann var settur i fangelsi
i Saratov. Sér til dundurs i fangelsinu fér hann ad rifja upp allan sinn
steerdfraedileerdém og bannig skapadist sidan uppistadan i bok hans, sem
adur var getid. Medal annars uppgotvadi hann ,périsma“-setninguna i
fangelsinu 1813-1814.

Crch
N

3. mynd




8 Tveir toframenn rimfradinnar

ABur en ég fer Gt { sdnnun 4 setningunni skulum vid lita 4 nokkrar
afleidingar. Tokum fyrst tilfellid n = 3 (sj4 3. mynd). Af Sllum beim
prihyrningum, sem eru innritadir i C og umritadir um D, tékum vid
annan prihyrninganna, sem hefir einn hornpunkt A 4 tengilinu mid-
punkta hringanna, m og M. Litum r og R tikna radiusa hringanna
og a lengdina & tengilinu midpunktanna. Fellum 168linur mG 4 AB, mI
4 BH og BF 4 AH. Myndin synir, ad linustrikin GB, mI og BF hafa
somu lengd og bess vegna hafa BH og mH sému lengd. Med bvi ad
athuga prihyrningana AmG og AH B feest bvi

r _R-a

R+a 2R’

svo ad 1 1 1
= ) 1
r R+a+R——a @

Neest litum vid 4 tilfellid n = 4 (sj4 4. mynd). Aftur skodum vid fer-
hyrning innritadan i C' og umritadan um D, sem hefir einn hornpunkt A
& tengilinu midpunkta hringanna, m og M. Aftur tdkna r og R radius-
ana og a tdknar lengd midtengilinunnar. Ef vid fellum 168linur mG og
mH fra m 4 hlidarnar AB og BE, fest med bvi ad athuga prihyrningana
AmG og mEH, ad

(R—a)? —r? r

R—a “R+a
Eftir einfalda Gtreikninga feest Gr bessu, ad
1 1 1
— = . 2
7 (Bya? T (R=ap @

Formulurnar (1) og (2) eru sldandi likar og er bvi nerliggjandi ad geta
sér til um, ad svipadar formulur fyrir 7, R og a gildi fyrirn = 5, n = 6
o.s.frv. Pvi midur er bessu ekki svo farid. Steerdfraedingurinn Steiner
sannadi b6, ad

g;z=\/(R—r)2—a2+\/2R(R——r—a) (n=15),

3(R? - a®)* = 4r?(R? + a®) (R — ®)® + 16r%a®R?  (n = 6).

r
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4. mynd

Poncelet sannadi ,,périsma“-setninguna fyrst { fangelsinu med fléknum
atreikningum. Sidar sannadi hann setninguna med adferdum varparam-
freedinnar og st sonnun gildir einnig, ef C' og D eru ellipsur. Slikar
sannanir mé finna i [2] og [9].

Pad var Brynjélfur Stefinsson tryggingastzerofreedingur, sem fyrst
sagdi mér fra setningu Poncelets fyrir 16ngu (1946); ég tok ba eftir af-
leidingunum (1) og (2) og 1ék bvi hugur 4 ad sja sonnun & setningunni.
Sénnun Jacobis, sem fer hér 4 eftir, finnst mér bera vott um snilligifu
pessa 24 &ra staerdfreedings. Pess ma geta, ad Poncelet sjalfur var einnig
24 4ra, begar hann uppgotvadi setninguna.
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2. Hringavendir. Ef C; og C; eru tveir hringar, sem ekki eru sam-
midja, er til ndkvaemlega ein lina I, sem myndast af peim punktum,
sem hafa snertla til C; og C; af sému lengd. Ef hringarnir skerast, er
I tengilina skurdpunktanna. Almennt sést betta bezt med bvi ad skrifa
hring C' med radius r og midpunkti (a, ) 4 forminu

C: PE,y)=(@-a)+@y-0*-rI=0.

P4 sést med reglu Pypagoérasar, ad ef punkturinn (', y’) liggur utan vid
C, ba er P(z’,y') kvadratid af lengd snertlanna fra (z', ') til hringsins.
Ef C og C; hafa likingarnar P;(z,y) = 0 og Py(z,y) =0, bd er

Pi(z,y) — Py(z,y) =0

likingin fyrir . Linan [ heitir radikalds hringanna eda midalina.® Pad er
audséd, ad l er hornrétt 4 tengilinu midpunkta hringanna.

Hugsum okkur aftur, ad hringurinn D liggi innan i hringnum C. Lat-
um A tdkna skurdpunkt radikaléssins vid tengilinu midpunktanna m og
M. Ef s er lengd snertlanna frd A og d er fjarleegdin fra M til A, faest
samkveemt reglu Pybagérasar (sj4 5. mynd)

s+ R*=d?> og s’+r?=(d—a)?

og bess vegna

R2—7'2+GZ
P LS 3)

Ef C og C; eru tveir hringar med radikalds /, er safnid af hringunum
{D | C1 og D hafa l sem radikalas}

kallad hringavondur. Ef Cy og C; skerast, er hringavéndurinn safnid af
ollum hringum gegnum skurdpunktana.

8 Sj4 bok Olafs Danielssonar: Um flatarmyndir. Kennslubék f rimfradi. Reykjavik,
1920.
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5. mynd

Hjélparsetning. Gerum rid fyrir eftirfarandi:

(1) C er hringur og D og D' eru hringar innan i C.

(2) Radikalds C og D = radikalis C og I'.

Ef D og D' hafa sameiginlegan snertil t, p4 gildir, ad D = I'.

Ef P er skurdpunktur radikaldssins ! og snertilsins ¢, pba er lengd
snertlanna fra P til hringanna C, D og D’ s sama. Pess vegna snertast
hringarnir D og D’. En [ er hornrétt 4 midtengilinu C og D og einnig &
midtengilinu C og D’. Af bessu sést, ad D = IJ.

3. ,,Elliptisk* f6ll. N1 vikur sogunni ad hinum mikla stzerofraedingi
Jacobi, sem var faeddur 1804. Verk hans liggja 6ll & mjog hau plani,
og af beim 4steedum er nafn hans ekki 4 jafnmargra vérum eins og t.d.
nafn Gauss. Jacobi og Abel voru adalbrautrydjendur kenninganna um
Lelliptisk® f6ll og vil ég nii drepa & nokkur atridi par, sem koma til med
ad tengjast ,périsma“ Poncelets.

Latum 0 < k < 1 vera vissa tolu, setjum

Flp) /«; ! d
u=Fp)= | —me———dt
0 1— k2sin?t
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og skilgreinum follin am, sn og cn med

am(u) = ¢,
sn(u) = sin(am(u)),
cn(u) = cos(am(u)).

P4 eru am og sn 6j6fn foll en fallid cn er jafnt. Vid skilgreinum svo fallid

dn med
sn’(u) = cn(u)dn(u).

(Lesandinn sanni til sfingar, ad fallid dn er jafnt og pésitift og
k?sn?(u) + dn’(u) = 1.)

Um f6llin sn og cn gilda summuformilur, sem eru svipadar summu-
formilum um hornaféllin sinus og cosinus:

sn(u)en(v)dn(v) + sn(v)en(u)dn(u)

sn(u+v) = 1 — k2sn?(u)sn?(v) )
cen(u)en(v) — snf(u)sn(v)dn(u)dn(v

Vid komum ad sénnunum sidar.
Af formtlunum (4) og (5) er audvelt ad sanna, ad

cn(u)en(u + ¢) + sn(u)sn(u + c¢)dn(c) = en(c), (6)

og ef vid setjum inn ¢ = am(u), ¢’ = am(u + c) og x = am(c), verdur

(6) ad
cospcosy’ +singpsing’y/1 — kZsin? y = cosy. (7

4. Sonnun Jacobis & ,,périsma“-setningunni. Arid 1828 kom it
i Crelles Journal grein Jacobis (sem b4 var 24 4ra) Uber die Anwendung
der elliptischer Transcendenten auf ein bekanntes Problem der Element-
argeometrie. Par kemur Jacobi med nyja sénnun & setningu Poncelets,
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sem byggist 4 ,elliptiskum® follum. Pad virdist sem Steiner hafi hvatt
hann til ad reyna slika adferd. En hvernig { 6sképunum koma elliptisk“
foll inn 1 spilid?

Litum na 4 hringinn D innan { hringnum C med midpunktum m og
M. Punkturinn O er annar skurdpunkta C og midtengilinunnar mM og
a tdknar lengd mM. Ef P er punktur & C, teiknum vid snertil til D fra
P, sem sker svo C { punktinum P’. Vérpuninni P — P’ (sja 6. mynd)
er lyst med

OMP =2y, OMP =2¢.

6. mynd

Med bvi ad ofanvarpa & linuna [/, sem er 16dlina fr4 m & PP/, fast
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audveldlega
Rcos(¢' — )+ acos(¢’ + p) =,
sem ma skrifa
R—a r
== 8
R+a R+a (8)
Hér er audsjsanlega mjog merkilegt samband milli formtlanna (7) og
(8). Petta reynist lykillinn ad sénnuninni.
Vid akvedum nd x og k med

cospcos ¢’ + sin psin ¢’

2
_ r 2.2 _ R—a
cosx_—R+a og 1—k®sin*y= (R—}-a) , 9
sem gefur
4aR
2 _
k= Riai—r (10)
Formila (3) fyrir d synir bvi, ad
2R
B2 = . 11
R+d (11)

betta bydir, ad ef hringurinn D’ er settur i stad D, bannig ad D’ er {
hringavendinum, sem akvedst af C' og D, b4 er k ébreytt (bvi d breytist

ekki).
Vorpunin W: ¢ — ¢’ er bvi samkveaemt ofanritudu 4 forminu
W(am(u)) = am(u +¢), bar sem cos(am(c)) = 7 : - (12)

Hid gagnstzeda gildir einnig: Ef vid skilgreinum fyrir eitthvert ¢
(en sama k) vorpunina W med
W(p) = am(u+c¢), parsem ¢ = am(u), (13)

bé eru strengirnir PR (bar sem OMP = 2¢ og OMR = 2W(p) 4 7.
mynd) snertlar hrings D fr4 hringavendinum, sem &kvedst af C og k
samkvaemt (11).

Sénnun. Tékum x = am(c) og dkvedum a og r med

R—a 2'-1—.(:2sin2 r = cos
R+4+a) — X R+4+a X
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7. mynd

Petta akvedur hring D, sem liggur innan i C. Fyrst pessar formtlur,
sameinadar vi0 jofnu (11), leida af sér (3), er audséd, ad D tilheyrir
hringavendinum, sem akvedst af C og k. Vid skilgreinum svo vérpunina

Wp(p) = am(u+c),  am(u) =g,

og ba er augljost, ad W = Wp.

Adalsetning.  Gerum rad fyrir, ad C, Dy, Da,..., D, séu hringar
fr4 sama hringavendi, pannig ad Dq, Ds,..., D, eru allir innan 1 C.
Toékum punkt P 4 C. Myndum punktana Ry, Ra, ..., R, 4 C, bannig ad
strengirnir

PRy, R1Ry, ..., Rn 1Ry

séu (i somu r60) snertlar vid hringana
D1, Ds, ..., D,

Ad sidustu teiknum vid strenginn R, P. Pegar P hreyfist 4 C, eru streng-
irnir R, P allir snertlar vid fastan hring Dy fra sama hringavendi.
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Sonnun. Latum R tdkna radius hringsins C, r; radius D;, og a; lengd
midtengilinu C og D; (1 < i < n). Setjum OM P = 2¢ og ¢ = am(u) og
skilgreinum varpanirnar Wp,; med

ri

Wp,(¢) = am(u+¢;), ef cos(am(c;)) = TR 1<i<n.
Vi0 setjum svo
Y1 = WDI(QO), P2 = WD2(¢1)7 ree sy Pn = WD,.(‘Pn-—l)-

Pa er

p1 = am(u + ¢1),
p2 = Wpa(p1) = Wp,(am(u + e1)) = am(u + ¢1 +¢3),

pn=am(utci+co+---+c,)=am(utc¢) med c=cy+---+ecp,.
Strengurinn PR,, samsvarar vérpuninni
W:p— pn, beas. W(p)=am(u+c).

Eins og sannad var um (13) ad framan eru strengirnir PR, snertlar
brings Dy tir sama hringavendi. Q.E.D.

Sonnun & ,,périsma“-setningunni. N tékum vid Dy = --- =
D, = D 1 adalsetningunni. Samkvamt henni eru strengirnir R, P allir
snertlar vid hring Do tr hringavendinum, sem er dkvedinn af C og D.
Hins vegar hafa hringarnir D og Dy einn sameiginlegan snertil, nefnilega,
PoR, (ef Py er samkvaemt forsendum ,périsma“-setningarinnar horn-
punktur i einum n-hyrningi innritudum i C' og umritudum um D). Sam-
kveemt hjalparsetningunni ad ofan er D = Dy, og bar med er setningin
sonnud.
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Sénnun 4 summuformilunum ma4 finna i ymsum adgengilegum bokum
(sja t.d. [4] og [10]) og bvi ekki &stzda til ad endurtaka hana hér. Pad
ma til sanns vegar feera, ad ,pdrisma“-setning Poncelets sé ramfraedileg
talkun 4 pessum summuformilum, sem ber ad eigna Abel og Jacobi.

Adra sonnun & setningu Poncelets fann Cayley; grein Griffiths og
Harris [6] er nittimautfaersla 4 adferd Cayleys. S6mu héfundar hafa einnig
fundid dtvikkun & setningunni yfir { privitt rim [5].

Setning Poncelets med sdnnun Jacobis er gott deemi um fjarsj6d, sem
finna m4 { steerdfraedi, sem ordin er aldagomul. 4
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[3)

4 Myndir beer, sem fylgja greininni, teiknadi Sverrir Orn Porvaldsson eftir frumgerd
héfundar. Par eru reikningslega réttar og eru byggdar 4 j6fnum 4 bls. 8 og 16. Forritid
Mathematica var notad til verksins. (Ritstj.)
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Robert Magnus:
OLYMPIULEIKARNIR f STARDFRAEDI 1990

britugastu og fyrstu Alpjédlegu Slympiuleikarnir { staerdfreedi féru
fram dagana 8.-19. juli 1990 { Peking (Beijing) { Kina. Islendingar sendu
brja keppendur dsamt fararstjéra og démmnendarfulltrda. Vid nadum
gédum arangri: Einn keppandi, Frosti Pétursson, nemandi i Mennta-
skélanum & Akureyri, fékk bronsverdlaun.

Keppendur voru auk Frosta, Olafur Orn J6nsson, Fjslbrautaskéla Sud-
urnesja, og Birgir Orn Arnarson, Menntaskélanum 4 Akureyri. Farar-
stjori var Agnethe Kristjdnsson, kennari vid Menntaskélann vid Hamra-
hlid, og démnefndarfulltrii var Robert Magnus, staerdfredingur vid
Raunvisindastofnun Haskélans.

Keppnin var talin med erfidara méti i petta sinn. Samt sem adur
hlutu fjérir batttakendur fulla stigagjof, b.e. 42 stig. Tveir beirra voru
Kinverjar, einn var Frakki og einn var fr4 Sovétrikjunum, og vakti s3
mesta athygli, en bad var 15 ara stulka, Evgenia Malinnikova, sem keppti
ni i bridja sinn. Velgengni Kinverja vakti einnig athygli. Kinverska 1i3id
vann med miklum yfirbur8um annad arid { r69.

Frosti lenti i 96. seeti af 308 alls og hlaut 20 stig. Pess ma geta, ad
16 stig naegdu til bronsverdlauna og 23 til silfurverdlauna, bannig ad
litlu munadi ad hann fengi silfurverdlaun. Pess mé einnig geta, ad fra
19 patttokulondum af 54 nadi enginn keppandi 20 stigum. DPetta er i
annad sinn, sem islenskur patttakandi feer verdlaun 4 Olympiuleikunum
i steerdfraedi, bvi arid 1988 fékk Gudbjorn Freyr Jonsson, b4 nemandi i
Menntask6lanum & Akureyri, bronsverdlaun i Canberra { Astraliu.

Hér 4 eftir fylgja verkefnin tr keppninni. Keppnin sjalf st63 i tvo daga
og voru fyrstu brji deemin til trlausnar fyrri daginn, en hin deemin seinni
daginn. Hvorn dag st6d keppnin { fjérar og hélfa klukkustund.

1. deemi. Tveir strengir AB og CD { hring skerast i punkti £ innan
i hringnum. Latum M vera innri punkt striksins EB. Snertillinn {
punktinum £ vid hringinn gegnum D, E og M sker linurnar BC og AC
i punktunum F og G (i bessari 168). Ef AM/AB = t, 4kvardid EG/EF
sem fall af ¢.
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2. deemi. Latum n > 3 og latum F vera mengi 2n — 1 6likra punkta
4 hring. Lita 4 k bessara punkta svarta. Vid notum nafngiftina litun 4
E til ad merkja, ad k punktar eru valdir ar F og litadir svartir. Litun
4 F kallast g6d, ef haegt er ad finna tvo svarta punkta, bannig ad annar
hvor boginn, sem beir dkvarda, innihaldi ndkvaemlega n punkta ur £ og
enginn beirra sé endapunktur bogans.

Akvardid minnsta gildi 4 k, bannig ad allar litanir 4 E séu gédar.
2" +1

sé heil
n2

3. demi. Akvardid allar heilar tSlur n > 1, bannig ad

tala.

4. deemi. Latum Q7T vera mengi allra jikvaedra radra talna. Buid
til fall £ : @t — Q@+, bannig ad

fzfly) = % fyrir 6ll z og y i Q.

5. daemi. Tveir menn A og B leika eftirfarandi leik: Heil tala
ng > 1 er tiltekin. A og B velja nattirulegar t6lur ni, nq, ng, ... til
skiptis samkveemt pessum reglum: Fyrst velur A t6lu n;, sem uppfyllir
ng < n1 < n3. P4 velur B tolu ny, bannig ad ni/ny er heilt veldi
af frumt6lu. Almennt: Pegar B er buinn ad velja ngg, velur A tolu
Nak4+1; Dannig ad nax < nogyr < n3,. P4 velur B tolu ngg42, bannig ad
N2k+1/N2k+2 er heilt veldi af frumtdlu. A vinnur leikinn, ef honum tekst
ad velja t6luna 1990. B vinnur, ef honum tekst ad velja toluna 1.

Akvardid 61l gildi 4 ng, pannig ad:

(a) A geti tryggt sér vinning.

(b) B geti tryggt sér vinning,.

(c) Hvorugur geti tryggt sér vinning.

6. deemi. Sannid, ad til er kiiptur marghyrningur med 1990 hlidum,
sem hefur eftirfarandi tvo eiginleika:

(a) Ol horn eru jéfn.

(b) Lengdir hlidanna eru 12, 22, 32, ..., 19892, 19902 { einhverri rod.

Lausnir 4 Olympiudsemunum 1990 eru birtar 4 bls. 28-35. En vita-
skuld er lesandinn hvattur til ad spreyta sig & deemunum sjalfum adur
en hann gluggar i lausnirnar.
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STARDFRADIKEPPNI
FRAMHALDSSKOLANEMA 1990-91

Fyrri hluti i steerdfraedikeppni framhaldsskélanema sl. vetur fér fram
23. oktdber og var ba keppt & tveimur stigum. A nedra stigi kepptu
nemendur & fyrri tveimur arunum i framhaldsskéla, en nemendur 4 seinni
tveimur drunum 4 efra stigi. Alls toku 249 nemendur patt { keppninni 4
nedra stigi og 193 4 efra stigi og voru beir {ir tuttugu skélum alls.

Tuttugu efstu keppendum 4 hvoru stigi i fyrri hlutanum var svo bodid
ad taka batt i lokakeppninni, sem fér fram 23. marz sl. Patttakendur
voru 30 og hlutu brir hinna efstu verdlaun, en beir voru Birgir Orn
Arnarson og Frosti Pétursson, nemendur i Menntaskélanum & Akureyri,
og Gunnar Valur Gunnarsson, nemandi i Fjdlbrautaskéla Sudurlands.

I framkvemdanefnd keppninnar voru ad pessu sinni Jén Kr. Arason,
Jén Ingélfur Magniisson og Robert Magnus fra Islenzka staerdfredafélag-
inu og Agnethe Kristjansson, Eyglé Gudmundsdéttir og Yngvi Pétursson
fra Félagi raungreinakennara. Fyrirtaekin Istak hf. og Steypust6din hf.
studdu keppnina dyggilega i betta sinn og baru af henni allan kostnad.

Hér fara & eftir deemin 1 lokakeppninni. Veittar voru fjérar stundir til
ad leysa bau.

1. deemi. Nemendur fra bremur skélum hittast til ad tefla skik. Fra
skéla A koma z nemendur, fra skéla B koma y nemendur og fra skéla C
koma z nemendur. Peir vilja tefla samtimis 4 pbann hatt ad engir tveir
nemendur fra sama skola tefli saman.

Synid, ad til bess ad betta sé heaegt, burfi eftirfarandi tvo skilyrdi ad
vera uppfyllt:

(a) z+ y+ z er slétt tala.

(b) e<y+z,y<zt+zogz<z+y.

Synid einnig, ad betta er heegt, ef skilyrdin eru uppfylit.

2. deemi. Synid, ad
a3+ b2 4 3 > a2\/b_c+ b2\/5+c2\/(;5
fyrir allar jakveedar rauntdlur a, b og c.

3. deemi. Hversu margar nittarulegar tolur eru minni en eda jafnar
1991 og eru 6sampatta 19917
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4. deemi. Prihyrningur ABC er innritadur { hring. Latum D vera
midpunkt bogans milli A og B, sem inniheldur C. Linan AD er fram-
lengd ad punkti P pannig ad AD = DP. Linan AC er framlengd ad
punkti @ bannig ad BC = CQ.

(a) Synid, ad LPQA er rétt horn.

(b) Ef punkturinn C er hreyfanlegur 4 boganum milli A og B, hvernig
a ba ad velja C til bess ad summan AC + C B sé mest? Rokstydjid svarid.

5. deemi. Finnid allar jakvaedar heilar tolur n, sem hafa pann eig-
inleika, ad unnt sé ad skipta tolunum 1,2,...,n i tvo flokka, pannig ad
summa talnanna i hvorum flokki fyrir sig sé st sama.

Fimmtan efstu keppendur i lokakeppninni téku svo patt i fimmtu
norrznu staerdfradikeppninni, sem haldin var i skélum keppenda
10. april sl. Beztum arangri beirra nadi Frosti Pétursson, en hann hlaut
19 stig af 20 alls. Prir erlendir keppendur hlutu fulla stigagjof.

Eftirfarandi deemi voru 16gd fyrir keppendur til ad leysa 4 fjérum
klukkustundum.

1. deemi. Akvardid tvo sidustu télustafi télunnar

25425 425 4. .2

51991

eins og hin er ritud i tugakerfi.

2. deemi. I trapizunni ABCD er hliﬁi’n AB samsida hlidinni CD
og E er tiltekinn punktur 4 hlidinni AB. Akvardid punkt F & hlidinni
C' D bannig ad flatarmal svadisins, sem er sameiginlegt prihyrningunum
ABF og CDE, sé sem mest.

3. deemi. Synid, ad

1 1

1
2—2+3—2+"'+;§<

Wl N

fyrir 6ll n > 2.

4. deemi. Litum f(z) vera marglidu med heilt6lustudlum. Um hana
er vitad, ad fyrir 4kvedna heila t6lu k > 0 eru til k heilar tolur i 168, n, n+
1,...,n+k—1, pannig ad engin talnanna f(n), f(n+1),..., f(n+k—1)
sé deilanleg med k. Synid, ad marglidan f(z) hefur engar heiltoluratur.
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.....

OLYMPIULEIKARNIRf STAERDFRADI 1991

Alpjédlegir olympiuleikar i steerdfraedi voru haldnir i pritugasta og
annad sinn nd { sumar. AJ bessu sinni voru beir haldnir { Sigtinum i
Svibj6d og toku keppendur fra 56 bjédum bétt { beim. Islendingar sendu
fullsklpaﬁ 1id til leikanna i fyrsta sinn, sex keppendur alls, og voru pad
beir Asbjorn Olafsson tr Verzlunarskéla Islands, Bjarni V. Halldérsson
ir Menntaskélanum i Reykjavik, Frosti Pétursson Gir Menntask6lanum &
Akureyri, Gestur Gudjénsson ir Fjolbrautaskéla Sudurlands og Grétar
Karlsson og Hersir Sigurgeirsson tr Menntaskélanum vid Hamrahlid.

Fararstjori islenzku sveitarinnar var Sverrir Orn Porvaldsson, sem lauk
BS—proﬁ i steerdfreedi fra Haskéla Islands nd { vor, en hann keppti 4
sinum tima bnsvar sinnum & pessum Olympmlelkum Démnefndarfull-
trii af halfu Islands var Kristin Halla J 6nsdéttir, désent vid Kennarahé-
skéla Islands.

Islenzka sveitin lenti { 50. seeti og veldur bad vissulega vonbrigdum og
bendir til bess, ad vid burfum ad taka okkur 4 vid bjalfun lidsins. Einn
keppandanna, Frosti Pétursson, st63 sig ad visu 4gaetlega. Hann hlaut 23
stig af 42 alls, og hlaut bar med bronsverdlaun annad 4rid i r63, en { petta
sinn burfti 19 stig til ad hljéta bau, en 31 stig purfti til silfurverdlauna.
M4 med sanni segja, ad Frosti hafi verid stolt sveitarinnar.

Hér 4 eftir fylgja verkefnin Gr keppninni. Keppnin sj4lf st63 { tvo daga,
17. og 18. jili, og voru fyrstu prji deemin til drlausnar fyrri daginn,
en hin deemin seinni daginn. Hvorn dag st63 keppnin i fjérar og hélfa
klukkustund.

1. deemi. Latum ABC verabrihyrning og I midju { innritudum hring
hans. Innri helmingalinur hornanna A, B og C skera métlegar hlidar i
A', B’ og C'. Sannid 6jofnuna

1 < Al -BI-CI < 8
4 " AA'-BB'-CC' — 27’

2. deemi. Latum n > 6 vera heila tdlu og ay,as,...,a; allar beer
nattirulegar tolur, sem eru minni en n og ésambétta n. Sannid, ad ef

Gz — a1 =az3—ay = ---=a; — ax_; > 0,
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b4 sé n frumtala eda veldi af tveimur (par sem veldisvisirinn er heil tala).

3. deemi. Latum S = {1,2,3,...,280}. Finnid minnstu heilu téluna
n med eftirfarandi eiginleika:

Sérhvert n-staka hlutmengi i S inniheldur fimm stok, pannig ad sérhver
tvo peirra eru ésambpatta.

4. deemi. Latum G vera samhangandi net med & leggjum. Sannid,
ad unnt sé ad tolusetja leggina med tolunum fra 1 upp i k, bannig ad um
sérhvern hnit gildi: Ef hniiturinn tilheyrir tveimur eda fleiri leggjum, ba
er talan 1 staersti samdeilir talnanna, sem peim voru gefnar.

[Net G er mengi punkta, sem kallast hnitar, 4samt mengi leggja, sem
tengja saman tilteknar tvenndir af 6likum hnitum. Sérhver tvennd af
hnttum tilheyrir i mesta lagi einum legg. Netid G er samhangandi, ef
fyrir sérhverja tvennd (z,y) af 6likum hnitum er til runa af hnitum
Z = vg,V1,v2,...,Um = ¥, bannig ad sérhver tvennd (v;,vi41), 0 < i <
m, er tengd saman af legg { G.]

5. dzemi. Latum ABC vera brihyrning og P punkt innan i honum.
Sannid, ad minnst eitt af hornunum /PAB, ZPBC, ZPCA er minna en
eda jafnt og 30°.

6. d=mi. ()endanleg runa Zg,Zi,I3,... af rauntolum kallast tak-
mérkud, ef til er fasti C, pbannig ad |z;| < C fyrir 6ll ¢ > 0.

Latum a > 1 vera rauntélu. Buid til takmarkada, 6endanlega, runu
Zo,Z1,Z2,..., pannig ad

lzi — z;fli—jl* > 1
fyrir allar heilar tolur 7,7 > 0, 7 # j.

Lausnir 4 Olympiudeernunum 1991 eru ekki birtar i Fréttabréfi ad
pessu sinni.
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STAERDFREDIVERDLAUN A STUDENTSPROFI

Ad venju dkvad [slenzka steerdfraedafélagid ad veita nokkrum beirra
stidenta, sem brautskradust ni i vor, sérstaka vidurkenningu fyrir 4-
gzetan ndmsarangur i steerdfreedi 4 stidentspréfi. Var beim 6llum afhent
bok ad gjof med dritadri stadfestingu 4 ver8laununum.

Peir nystidentar, sem hlutu verdlaun ad bessu sinni, eru Adam Johan
Eliasen og Audur Skiladéttir, Fjolbrautaskélanum i Gardabze, Birgir
Orn Arnarson og Frosti Pétursson, Menntaskélanum & Akureyri, Hersir
Sigurgeirsson, Menntaskélanum vid Hamrahlid, Kristin Fridgeirsdéttir,
Menntaskélanum { Reykjavik, og Ulfar Erlingsson, Verzlunarskéla fs-
lands.

Vid brautskréningu stidenta nti 4 midjum vetri hlaut einn nystdent
békaverdlaun fra félaginu og var bad Ragnhildur Geirsdéttir, Mennta-
skélanum vid Hamrahlid.

Félagid hlaut i fyrra fjarstyrk fra premur verkfraedistofum til ad kaupa
verdlaunabaekur, og var hann svo riflegur, ad hann hefur nd enzt til
verdlaunaveitinga i tvo &r. Auk bess barst félaginu i vetur sérstakur
styrkur { pessu skyni frd einum félagsmanni, Sigurdi Helgasyni, préfessor.

Verkfraedistofurnar, sem veittu styrkinn { fyrra, eru Verkfradistofa
Gudmundar & Kristjins, Verkfraedistofa Sigurdar Thoroddsen hf. og
Verkfradistofan Rafteikning hf.

Islenzka steerdfreedafélagid pakkar pann studning, sem pvi hefur verid
veittur til bessara verdlaunaveitinga, og éskar hinum verdlaunudu ny-
stiidentum g6ds drangurs & neesta brepi 4 namsbrautinni.

ALPJODASAMBAND STARDFRADINGA

A adalfundi AlpjéBasambands steerdfreedinga, sem haldinn var { Kobe
i Japan dagana 18. og 19. 4gtst 1990, var 4kvedid ad taka bodi Sviss-
lendinga um ad halda naesta Albjédabing staerdfreedinga i Ziirich Arid
1994, og hafa beir n1 tilkynnt, ad bad muni standa dagana 3.-11. 4gst.

Jafnframt var hugad ad fjarleegari framtid, sem b6 skellur yfir fyrr en
varir, pvi framkvamdanefnd sambandsins var falid ad hefja undirbtning
ad bvi, ad aldamétanna verdi minnzt med videigandi myndarskap svo
sem David Hilbert gerdi um sidustu aldamét med hinum fraega fyrirlestri
sinum & Alpj6dabingi staerdfreedinga i Paris.
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RITFREGN

Athygli lesenda er vakin 4, ad i sidasta hefti Skirnis (vorhefti 1991, bls.
209-228) er greinin Er stardfreedi émaksins verd? eftir Kristinu Hollu
J6nsdéttur. Greinin er ftarleg umsogn um tvo leerdémsrita Hins islenzka
békmenntafélags, Malsvorn sterdfradings eftir Godfrey Harold Hardy
i by8ingu Reynis Axelssonar, sem kom 1t 1972, og Undirst6dur reikn-
ingslistarinnar eftir Gottlob Frege i bydingu Kristjans Kristjanssonar,
en pad rit kom 1t i hittidfyrra.

Af bessu mé sja, ad innan Békmenntafélagsins beinist athyglif auknum
meli ad staerdfraedi, og er vonandi ad ekki hafi komid upp kurr medal
félagsmanna bess eins og fyrir réttum sex aratugum, pegar bad tok upp
4 pvi ad gefa 1t til vidbétar 6llum domulitteratirnum Steerdfreedina eftir
A. N. Whitehead { pydingu Gudmundar Finnbogasonar. Onnur eins
6skop hofdu b4 ekki verid & bord borin fyrir ba sidan félagid gaf it
Téolvisi Bjorns Gunnlaugssonar meira en sex aratugum bar adur — og
lauk raunar ekki vid, pvi seinna bindid var aldrei gefid it. En betta var
ni Gtardar i anda Olafs Danielssonar, sem skrifadi einmitt freega umségn
um fyrrnefnda by8ingu Gudmundar Finnbogasonar, og upphdfst hin svo:

Hanant, barna kom b4 fr4 Békmenntafélaginu ny bék, sem 4 ekk-
ert skylt vid syslumanna#fir og prestatol, né heldur rimnakvedskap
eda fornfraedi, bok, sem ekki er { nema eitt kvaedi, og bad i styttra
lagi, leesileg bok um merkilegt efni, hver skyldi tra? Jd, hin er
nt komin, og b6kmenntaspekingarnir, beir vidsynu, fornfreedapul-
irnir, allir eru peir hneyksladir alveg nidur i teer, hvad 4 betta ad
b§da, les nokkur betta? segja beir, innilega sannfaerdir um bad med
sjalfum sér, ad drangurslaust muni vera ad leita anda sinum svél-
unar annars stadar en i Havamélum eda Islendingasdgum, bar er
saman kormnid mannvit allt og malspeki, hvad purfum vid b4 meira?
Ef nokkurn snefil skyldi par upp & vanta, veeri hans liklega helzt ad
leita { visuportum eftir islenzka hiisganga. J4, pad var bessi bok.
Hin er nokkud gd.

Og tr bvi ad leerdémsrita Békmenntafélagsins var getid ad ofan ma
lika baeta vid, ad tveir félagsmenn Staerdfreedafélagsins standa saman ad
nylegu riti i peim flokki. Saga timans eftir Stephen W. Hawking kom it {
p#dingu Gudmundar Arnlaugssonar med inngangi eftir Larus Thorlacius.
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Jon Ragnar Stefinsson:
»SA PRIDJI FINNUR SIG SJALFUR«

I Arnastofnun er ad finna handritsbrot med hendi Bjorns Jonssonar
& Skardsa fra pvi um 1620 (AM 214 8vo bl. 34r.), bar sem sagt er fra
reikningslist priggja manna, sem sitja ad sumbli. Bladid er rifid ad ofan
bannig a0 efstu linurnar eru horfnar eda skertar. Stefan Karlsson, hand-
ritafraedingur, faerdi mér pennan texta fyrir mérgum 4rum og er hann
birtur hér svo sem hann gekk fr4 honum:

/ lat hann summuna adde][ra]
Huad ba er lat seigia bier / tak bar
af 60 huad pa af geingur / skipt b[ui]
j 8 stadj / bar af weystu / huar af sa
firsti hefur druckid / nu huad A vantar
syner bier huar af / sa annar hefur druckit
sa bridie finnur sig sialfur /

Exemplum

3 menn sitia vid j bord hafa fyrer

sier 3 staup / sa firsti dreckur af bui

firsta / bad multp / hann med tueimur

facit / 2 / Annar dreckur af audru / St

bad / multip / hann : 9 : facit 18 / Hinn

3 dreckur af pui 3 staupinu / pad / m /

hann med / 10 / facid 30 / addera til

samanns suo sem : 2 : 18 : 30 : summa facit

tak af : 60 : Brestur : 10 : skipt peim

: 10 : j: 8: facit [hdr.: sacit] j ganga : 2 : af / bar

af aligtta ad sa hinn firsti hefur

druckid af bui f(irst)a /sa: 2af: 2 /3

af 3
I 1j6s kom svo, ad betta er einmitt s& texti, sem Viggo Brun fjalladi

um og endursagdi 4 norsku { riti sinu um reikningslist { Noregi til forna,
(Regnekunsten i det gamle Norge, Universitetsforlaget, Oslo-Bergen,
1962, bls. 39-40), en Jén Helgason, préfessor i Kaupmannahdfn, hafdi
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vakid athygli hans 4 bessu gamla reikningsdami. Af pessari astaedu einni
saman virdist ekki ir vegi, ad frumtextinn sé birtur, bott efnid geti ni
ekki talizt hafleygt. Svo virdist sem hér sé steerdfreedi sett fram med
sigildu kennslubékarsnidi: Fyrst kemur hin freedilega umfjollun, bar sem
illu heilli einungis nidurlagid er vardveitt, en sidan kemur hin heimfaerda
steerdfraedi, bar sem tekid er fyrir hugstaett vidfangsefni Gr daglega lifinu.

Viggo Brun rekur i smiatridum, hvernig leysa 4 deemid, og gaeti lesand-
inn audvitad gert bad hjilparlaust. Segjum, ad mennirnir hafi drukkid =
staup sa fyrsti, y staup annar og z staup sé bridji. P4 4 ad finna heilar
t6lur h og r, bannig ad

60— (2z+9y+102) =8h+r, 0<r<8.

Af bessu 4 ad 4lykta, ad £ = h og y = r, en z  finnur sig sjalf*! I 156s
kemur raunar fyrirhafnarlaust, ad betta stenzt pvi adeins ad z+y+2 = 6,
og méa vera ad bad hafi verid tekid fram i hinum almennu freedum, sem

glatazt hafa. En Viggo Brun bendir einnig 4, ad hugsanlega hafi staupin
verid svo stér, ad utilokad sé, ad drukkin hafi verid fleiri en sex alls!

STAERDFRADINGAPING NASTA SUMAR

Tuttugasta og fyrsta norrzena sterofredingapingid verdur haldid i
Lulea { Svipj6d. Athygli er vakin 4, ad bad verdur haldid 4 6venjulegum
tima, dagana 8.—12. jini, en undanfarna sjé aratugi hefur slikt bing
4vallt verid haldid sidsumars. Onnur tilkynning um bingid med skran-
ingargégnum kemur i rsbyrjun og 4 ad senda beidni um hana til: 21.
Nordiska matematikerkongressen, Tekniska hogskolan i Luled, Avdeln-
ingen for tillimpad matematik, S-95187 Lulea, Sverige.

Fyrsta evropska stardfradingapingid verdur haldid i Paris dagana
6.-10. juli. Pridja tilkynning med skraningargégnum verdur send i név-
ember. Beidni um hana & ad senda til: Congrés Européen de Mathé-
matiques, Collége de France, 3 rue d’Ulm, Paris (5e), France. Netfang:
eucm@frmap711.bitnet.

Sjounda alpjédaping um sterofreedimenntun verdur haldid i Québec-
borg i Kanada dagana 16.-23. agtist. Onnur tilkynning med skraning-
argégnum hefur begar verid send it. Beidni um hana 4 ad senda til:
Congrés ICME-7 Congress, Université Laval, Québec QC, Canada
G1K 7P4. Netfang: icme-7@lavalvml.bitnet.
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Robert Magnus:
LAUSNIR A OLYMP{UD AZAMUNUM 1990

Hér & eftir sfnum vid lausnir 4 demunum fra OQlympiuleikunum {
steerdfraedi 1990, sem birt eru & bls. 18-19 ad framan.

Lausn & 1. deemi

Vid héfum, ad LZCEF = LGED = /DMA og ZECF = /DCB =
LDAB = /DAM. Pé feest ECF ~ MAD. DPess vegna gildir

EC MA
EF ~ MD @
Einnig héfum vid ZGCE = ZACD = ZABD = /MBD og /ZDMB =

LMDE+/LMED = ZMEF + /AEC = /GEA+ ZAEC = LGEC. Af
bvi leidir ad CEG ~ BM D. bess vegna gildir

EG _MD
C = B ®
Med bvi ad margfalda jofnur (1) og (2) feest nt
EG _MA _ MA t

EF MB AB-MA 1=t
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Lausn 4 2. dzemi

Heimszkjum punktana i E samkvamt eftirfarandi kerfi: Byrjum i
hvada punkti sem er; férum rangselis framhja » punktum en nemum
stadar i (n+ 1)-ta punktinum. H6ldum svo 4fram. Ad lokum lendum vid
aftur 4 fyrsta punktinum. Mengi beirra punkta, sem vid h6fum pannig
heimsétt, kollum vid braut. Vid segjum um tvo punkta i sému brautinni,
ad beir séu samliggjandi, ef annar beirra hefur verid heimséttur naest &
eftir hinum. Fram koma tveir moguleikar, sem vid lysum i stuttu mali
hér, en nanar verdur fjallad um ba 4 eftir:

(i) Vid hofum heimsétt alla punktana. Petta gerist, efn+1 og 2n—1
eru 6sampétta. Par sem 2(n + 1) — (2n — 1) = 3, er ljost ad steersti
samdeilir talnanna n+1 og 2n — 1 er annad hvort 1 eda 3. I pessu tilviki
er hann b4 jafn 1, og skilyrdi bess er greinilega ad n # 2 (mod 3).

(ii) Vid hofum ekki heimsétt alla punktana. Skilyrdi bess er n = 2
(mod 3). Vid hoéfum reyndar heimsétt pridjung allra punktanna ir E. Til
eru brjar olikar, sundurleegar, brautir. Hver beirra inniheldur 3 (2n -1)
punkta.

Skyring & bessum fullyrdingum er sem hér segir: Vid lendum fyrst
aftur 4 upphafspunktinum eftir k skref, ef k er minnsta natturulega, talan,

pannig ad k(n + 1) er deilanlegt med 2n — 1. Pé er k Jafnt ba.r

sem d er staersti samdeilir talnanna n + 1 og 2n — 1.

Vid getum ni séd, hvernig unnt er ad bia til litun, sem er ekki g6d
litun, en er pannig ad sérhver litun med fleiri svarta punkta er g6d. Vid
verdum ad lita punktana, pannig ad engir tveir samliggjandi punktar séu
svartir, en svartir punktar samt eins margir og haegt er.

I fyrra tilvikinu (i) er d = 1, og b4 er ein braut med 2n — 1 punkta.
Pegar brautin er myndud, litum vid annan hvern punkt svartan en med
peirri undantekningu b6, ad 4 einum stad ldtum vid tvo samliggjandi
punkta vera 6litada. Fjoldi svartra punktaer pvi2(2n—1-1)=n-1.
Litun, sem hefur n svarta punkta, er bvi alltaf goa

I seinna tilvikinu (ii) er d = 3, og ba eru 3(2n — 1) punktar i hverri
braut. Hamarksfjoldi svartra punkta i litun, sem er ekki gbd, er
1(3(2n—-1)—1) = i(n - 2) { hverri braut, b.e. n — 2 punktar alls.
thun medn—1 punkt er pvi alltaf g6d.
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Svarid er pvi sem hér segir: Pegar n # 2 (mod 3), er k = n. Pegar
n=2(mod3),erk=n—1.

Lausn 4 3. demi

Markmid okkar er ad sanna um heila t6lu n > 1, ad n? gangi upp
12" 41, ef og adeins ef n = 3. Ljést er, ad 3% gengur upp { 23 + 1.
Vandamalid er ad syna, ad n = 3 er eini moguleikinn.

Gerum rad fyrir, ad n? gangi upp i 2" + 1. Latum p vera minnstu
frumtdlu, sem gengur upp i n. Beitum leifareikningi og matum vid p. Vid
héfum 2" = —1 (mod p), en betta leidir til 22 = 1 (mod p). Samkvaemt
setningu Fermats gildir 27~ = 1 (mod p) (ljést er, ad p # 2). Latum
a vera minnsta veldisvisinn, pannig ad 2 = 1 (mod p). P4 gengur a
upp i badar tolurnar 2n og p — 1. Med hlidsjén af bvi, ad p er minnsti
frumpattur tolunnar n og a gengur upp i p — 1, getum vid alyktad ad a
og n eru 6sampatta. Par sem a gengur upp i 2n, dlyktum vid ad a = 2.
En na feest 22 = 1 (mod p), pannig ad p = 3.

Nasta skref er ad syna, ad heerri veldi af 3 gangi ekki upp i n. I peim
tilgangi sonnum vid litla hjdlparsetningu:

Hazsta veldi af 3, sem gengur upp { 2™ +1, er 3m+1,

Vid notum brepun. Nidurstadan gildir augljéslega, begar m = 0.
Gerum rad fyrir, ad hin gildi um tiltekna télu m. Vid héfum

2™ 1= ("R 1= (2" + 1) - 28" +1).
Samkveemt prepunarforsendunni er 3™+! hasta veldi af 3, sem gengur
upp 1 23" + 1. Litum nénar 4 seinni pattinn. Beitum leifareikningi og
matum vid 3:
228" _ 23" 4 1=1-(-1)4+1=0 (mod 3),
en begar matad er vid 9, gildir

227 _ 23" 4 1=823"7 8" 1= 1 (-1)+1=3 (mod9),

bannig ad talan 3 gengur upp i seinni battinn, en talan 9 ekki. Hjalpar-
setningin hefur bvi verid sonnud.
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Vikjum aftur ad meginverkefninu. Vid héfum synt, ad ef n? gengur
upp i 2" + 1, b4 er 3 minnsti frumpattur tGlunnar n. Latum 3 vera
haesta veldi af 3, sem gengur upp i n, og skrifum n = 3*d, par sem d er
ekki deilanlegt med 3. Talan d er audvitad oddatala. Vid hofum ba

9741 =239 41 = (25" +1) (23"(12—1) _93%(d-2) 4 93%(d-3) _ ... 4 1) )
Ef vid matum vid 3, jaingildir seinni patturinn
1-(-1)+1-(-1)+---+1=d#0 (mod3).

Talan 3 gengur bvi ekki upp i seinni battinn. Vid dlyktum, ad 32> gengur
upp i 23° + 1. Samkveemt hjdlparsetningunni feest 2o < o+ 1, sem leidir
tilae = 1.

Vid héfum ni ad n = 3¢, par sem ¢ er oddatala, sem er ekki deilanleg
med 3. Markmidi okkar verdur nd, ef okkur tekst ad syna, ad forsendan
t # 1 leidir til moétsagnar. Gerum nia rad fyrir, ad ¢ # 1, og latum ¢
vera minnsta frumpatt t6lunnar £. Vid vitum ad ¢ > 3. Latum b vera
minnsta veldisvisinn bannig ad 2° = 1 (mod ¢). Eins og 43an getum vid
synt ad b gengur upp i bddar télurnar 2n og ¢ — 1. Eini sameiginlegi
frumbéttur talnanna b og n er 3, en talan 9 gengur ekki upp i b. Talan b
er bvi 2, 3 eda 6. Ef b = 2, ba feest 22 = 1 (mod g), sem leidir til ¢ = 3.
Petta er titilokad. Ef b = 3, b4 faest ¢ = 7. Ef b = 6, b4 faest ad ¢ gengur
upp i 26 — 1 = 63, bannig ad aftur feest ¢ = 7 (par sem ¢ # 3). Fyrst
q gengur upp { 27 + 1, lyktum vid ad 2" = —1 (mod 7). En betta er
m6tsdgn, bar sem —1 er ekki veldi af 2 (mod 7). Sannreynid pad!

Athugasemd. Petta er mjog erfitt deemi. Audvitad krefst pad mikilla
heefileika ad leysa bad & peim tima, sem leyfdur var i keppninni, og
jafnframt barf ébifandi sjalfstraust til ad rekja alla pradina til enda. Ef
til vill pekktu sumir keppendur békina Elementary Number Theory eftir
Waclaw Sierpinski. A einum stad bar (bls. 235) stendur:

Audvelt er ad sja, ad til eru 6endanlega rﬁargar t6lur n, bannig ad n
gengur upp i 2" +1; til daemis hafa télurnar n = 3* pennan eiginleika
fyrirk=0,1,2,....
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Ef til vill bekktu sumir keppendanna hjélparsetninguna, sem vid studd—
umst vid.
Lausn 4 4. deemi

Vid leidum it nokkra eiginleika fallsins f 43ur en vid bdum til deemi
um slikt fall. Jafnan, sem f 4 ad uppfylla, er

fat@) =12 grirenzogyiqr 1)
Setjum z = 1. P4 feest
sy =2 pyrieanyiqr. 2)

Pessi jafna synir, ad f er einteekt fall. Setjum y = 1 { jéfnu (1):

f(ef(1)) = f(z) fyriroll ziQt.

En par sem f er einteekt, dlyktum vid ad z f(1) = z fyrir 6ll z i @+, svo
ad f(1) = 1. Jafna (2) gefur ba

FUE) =3 fyricslly i Q. E)

Jafna (3) synir, ad fallid f er steekt. Litum z og y vera stok i Q+. ba
er til z { Q* bannig ad f(z) = y, og vid faum

f(:v)

f(zy) = f(zf(2)) = = F(&)f(f(2)) = f(=)f(v)-

Vid héfum bvi synt, ad f uppfyllir lika jofnuna
f(zy) = f(2)f(y) fyrirdllzogyiQt. 4)

A hinn béginn er audfengid, ad ef fallid f uppfyllir jofnur (3) og (4), ba
uppfyllir bad lika jéfnu (1).
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Vid biium til deemi um fall f, sem fullnagir j6foum (3) og (4). Lat-
um P vera mengi allra frumtalna og skiptum bvi i tv6 éendanleg mengi.
Setjum pessi mengi fram sem runur: (ry,72,73,...) Og (51,82,53,.. D
Vid skilgreinum f fyrst { stad 4 menginu P U {1} sem hér segir:

FO) =1, f(rx)=sc og f(sx)= % fyrir 611 k € N.

N1 er einungis ein leid til ad skilgreina f 4 Q*, bannig ad (4) sé fullneaegt.
Tokum z € QF og skrifum

oy n
_ py'p2®...-Ph

- T8, B, B
P

z

parsemp; (i=1,2,...,n) 08 ¢ (j=1,2, ..., m) eru frumtSlur. Vid
eigum ekki annars kost en ad setja

_ f(e1)*1 f(2)*2 ... f(pn)*"
f(q1)P f(g2)P ... fgm)Pm"

Nt er audvelt ad sja, ad f uppfyllir jofnu (4); einnig er jafna (3) uppfylls,
ef y er frumtala. Beitum loks f & f(z) i jofnu (5) og faum

HF) FF02)* o F(F ()™
FUED = S5 @) 1(Fa2))P - £ am )P
R - |

PPyt ...pAt T

f(z) (5)

3

svo ad jafna (3) er uppfyllt.

Lausn & 5. daemi

Ef talan ng, sem valin var i upphafi, uppfyllir 45 < no < 1990, ba
getur A valid strax 1990 og hann vinnur. Ef no < 45, b4 4 A ad reyna ad
velja dkvednar lykiltolur, sem hafa marga 6lika frumbeetti, til pess ad B
hafi ekki moguleika 4 bvi ad minnka toluna mjég mikid. Té6lurnar 12, 20,
30 og 60 hafa marga beetti midad vid steerd. Ef A getur valid 7-60 = 420,
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ba getur B ekki farid nidur fyrir 60 og A vinnur. A getur valid 420, ef
21 < no < 44. Ef A getur valid 7 - 30 = 210, b4 getur B ekki farid nidur
fyrir 30 og A vinnur. A getur valid 210, ef 15 < no < 20. Ef A getur
valid 7 - 20 = 140, ba getur B ekki farid nidur fyrir 20 og A vinnur. A
getur valid 140, ef 12 < no < 14. Ef A getur valid 5-12 = 60, ba getur B
ekki farid nidur fyrir 12 og A vinnur. A getur valid 60, ef 8 < ng < 11.
Vid hofum bvi synt, ad A getur tryggt sér vinning, ef 8 < ng < 1990.

Gerum rad fyrir, ad no > 1990. Vid synum ad A getur valid ny, pannig
ad B sé neyddur til pess ad velja télu ng { bilinu 8 < ny < ng. Med pvi
ad endurtaka betta hijtur B ad lokum ad velja t6lu milli 8 og 1990 og
A getur tryggt sér vinning. A 4 a8 velja sem hér segir: Til er néttiruleg
tala k, bannig ad no < 11-13 - 2% < 2ny. A 4 ad veljan, = 11-13 - 2%,
Pad er ljost ad, hvernig sem B velur, mun n; uppfylla 11 < ny < ng.
Vid héfum ba synt, ad A getur tryggt sér vinning, ef no > 8.

Ljést er, ad B vinnur { eftirfarandi tilvikum: Ef ng = 2 (hann getur
unnid i fyrsta leiknum); ef no = 3 (ef A velur 6 velur B 2); ef ng = 4 (ef
A velur 15 eda 12 velur B 3 og ef A velur 10 velur B 2); ef ng = 5 (ef A
velur 18 velur B 2; ef A velur 21 eda 24 velur B 3; ef A velur 20 velur B
4).

Ef no = 6, tapar A nema hann velji 30. En b4 tapar B nema hann
velji 6. Petta leidir til jafnteflis, bar sem beir velja 30 og 6 til skiptis. Ef
no = 7, pa tapar A nema hann velji 30 eda 42. Ef A velur 42, b4 verdur
B ad velja 6, annars tapar hann. Petta er jafntefli.

Ad lokum: A getur tryggt sér vinning, ef no > 8. B getur tryggt sér
vinning, ef 2 < ng < 5. Hvorugur getur tryggt sér vinning, ef ng = 6 eda
Ng = 7.

Lausn & 6. deemi

Fram hefur komid falleg lausn 4 bessu daemi, en hin krefst meiri steerd-
freedilegs proska en wtla m4, ad keppendur hafi 6dlast. Hér er um ad
reeda alhafingu 4 deeminu.

Latum n vera nattirulega télu og ldtum z vera frumstaeaa n-tu rét
af einum. Vid athugum skilyrdi bess ad Zk—o apz® = 0, bvi b4 er til
marghyrningur med n hlidar aq, ay, ..., a,_1 og 6ll horn eins.

Gerum 149 fyrir, ad n = pqr, bar sem p, ¢ og r eru 6likar frumtélur.
Audvelt er ad sja, ad leifaflokkar talnanna pga + qr8 + rpy (mod n) eru
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Olikir, pegar 0 < a<r—1,0<f<p—1log0<v<q—1. Litum f, g
og h vera f6ll skilgreind 4 menginu N x N med tvinntalnagildi. P4 faest

r—-1p—-1¢-1
33 ST B) + 9(B,7) + hiy, a)apaetardioe
@=08=07=0
r—1p-1

= Z Z fla, B)zPeetarp erm
a=05=0 7_0
p-1g-1

+ Z E 9(B,y)zirPtrey Z zPeo
B=0~=0 a=0
r—14¢-1

+ E Z h(y, a)zPaotrey z 28
a=0v=0

=0,

vegna bess ad

Zxrm = E 2P — pz—:l 298 — .
p=0

a=0

Takid eftir, ad veldin zP92+978+7PY eru veldin z* (k =0, 1, ..., n —1)
i einhverri r638. Vid héfum hér almenna nidurst6du, og eftir er einungis
ad finna heefileg foll f, g og h, sem munu sjé til pess, ad vid getum leyst
daemid.

Audvelt er ad sja, ad tdlurnar pgo + ¢ + v taka Oll gildi fra 0 upp i
n—1,begar0<a<r—1,0<f<p—10og0<7y<q—1. En bad
er auglj6st, ad ferningstoluna (pga + g8 + v + 1)? er unnt ad skrifa sem
summu af taginu f(a, 8) + ¢(8,7) + h(7, @) og bad & marga mismunandi
vegu. Vid alyktum, ad til er marghyrningur med hlidar 12, 2%, ..., n? {
einhverri r6d og oll horn eins.

A3 lokum bendum vid 4, ad 1990 = 2 -5 - 199 er frumbpattun télunnar
1990.
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Jon Ragnar Stefansson:

7('7'2

Audvitad veit hvert mannsbarn, hvad { fyrirsdgninni felst. En ef til
vill hafa ekki allir lesendur Fréttabréfs veitt pvi athygli, ad i henni felst
meira en bad, sem allir vita.

Einhvern tima hefur lesandinn veentanlega reiknad sjalfur, ad flatarm4l
kiluhatts er 2w Rh, bar sem R tdknar geisla kiillunnar og h taknar had
kialuhattsins, 0 < A < 2R. Pannig virdist nidurstadan jafnan sett fram.
Hafi fyrnzt yfir hana { huga lesandans, er audvelt ad kalla hana fram,
hafi bvi b4 verid veitt athygli, ad i henni felst, ad killuhatturinn hefur
sama flatarmal og jafnhatt belti 4 sivalningsfletinum, sem er umritadur
um kiluna.

RN

R

N___

En nidurst6duna mé lika setja fram med 63ru méti og athyglisverdu,
bvi af reglu Pybagoérasar fest vidstodulaust, ad 2Rh = r2, bar sem r
taknar (evklidsku) fjarleegdina fr4 midpunkti hattsins it 4 brin. Flatar-
mal kiluhattsins er ba einmitt 772, Hér meetti svo kalla r geisla ktlu-
hattsins, bvi hann er leg beirra punkta 4 ktlufletinum, sem hafa fjarlaegd
fr4 midpunkti hattsins minni en r eda jafna r.

Svo getur lesandinn leikid sér ad bvi ad 14ta geisla kilunnar (R) stefna
4 6endanlegt en haldid geisla kiluhattsins (r) fostum, og sér hann b4,
ad medan 4 bessu stendur hafa allir killuhattarnir sama flatarmal, 772,
en beir fletjast it og verda ad lokum ad hringskifu med geisla .
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FELAGATAL
ISLENZKA STERDFRADAFELAGSINS

Langt er um lidid sidan félagsmenn fengu félagatal sidast i hendur, og
er 1éngu timabaert ad baeta ur pvi.

A skré peirri, sem fer hér 4 eftir, eru alls 123 félagsmenn, og eru birtar
svo sem vi0 4 nedangreindar upplysingar um hvern beirra:

Nafn, préfgrada, starfsheiti/stoduheiti, stofnun/fyrirteeki; péstfang;
heimasimi, vinnusimi, netfang. Inngdéngudr f félagio.

I morgum tilvikum hefur stjorn félagsins ekki fyllri upplysingar en fram
koma i skranni, og tekur hiin ba fislega vid vidbétum svo sem vid a.
Einnig kunna ad vera hér rangar upplysingar eda ureltar, og er bedizt
velvirdingar & pvi, en bess b4 jafnframt 6skad, ad leidrétting berist.

Margir félagsmenn dveljast erlendis og er hja sumum beirra einnig
tilgreint péstfang hérlendis, og eru fundarbod pa send pangad.

Til frédleiks er 14tid fylgja med, hvenser menn gengu i félagid, og er
ba farid eftir bvi, sem finna m4é i skjolum félagsins. Pvi midur eru pau
g6gn bé gloppbtt og vantar artal bvi sums stadar.

Félagid var sem kunnugt er stofnad & sjétugsafmeeli dr. Olafs Daniels-
sonar 31. oktéber 1947. Af fimmtéin stofnendum félagsins eru fimm & lifi,
og er beirra getid sem stofnenda hér & eftir, en peir eru: Bj6érn Bjarna-
son, Gudmundur Arnlaugsson, K. Guémundur Gudmundsson, Sigurkarl
Stefansson og Sveinn Pé6rdarson.

A eftir félagatalinu er birt skra yfir ldtna félagsmenn.

Félagsmenn

Agnethe Kristjinsson, B. Sc., menntaskdlakennari, Menntaskoélan-
um vid Hamrahlid; Blomvangi 7, 220 Hafnarfirdi; hs. 53133, vs.
685140/685155. 1966

Ari Brynjélfsson, dr. phil., International Faculty for Food Irradiation
Technology; Glasergasse 6/7, Wien 1090, Austurriki. 1954

Agtst Sverrir Egilsson, B.S.; Haukanesi 11, 210 Gardabae; hs. 45504.
1991

; 3030 Smyth Road, Apt. 11 H, Berkeley, Ca. 94720,

U.S.A; egﬂsson@math berkeley.edu.
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Arszll Mésson, B.S., menntaskélakennari, Menntaskélanum vid Sund;
Oldugstu 6, 101 Reykjavik; hs. 29647, vs. 33419/37580. 1988

Askell Hardarson, Ph. D., kennari, Flensborgarskéla; Oldusléd 22,
220 Hafnarfirdi; hs. 54210. 1991
Asmundur Jakobsson, M. Sc., Vistfangi hf.; Barmahlid 22, 105
Reykjavik; hs. 14413, vs. 694944/694945. 1978

Asta Gudmundsdéttir, Dipl. Math., Hafrannséknastofnun; Ofanleiti
23, 103 Reykjavik; hs. 30880, vs. 20240, asta@hafro.is. 1988

Benedikt Johannesson, Ph. D., Talnakonnun hf.; Skaftahlid 22, 105
Reykjavik; hs. 12224, vs. 688644. 1982

Birgir Gudjénsson, cand. scient., menntaskélakennari, Menntaskél-
anum i Reykjavik; Flokagotu 11, 105 Reykjavik; hs. 22127, vs.
14177/13148. 1988

Bjarni Jonsson, Ph. D., dr. scient. h. c., préfessor; Dept. of Math.,
Vanderbilt University, POB 1541, Sta. B, Nashville, TN 37235,
U.S.A.; vs. 615-322-666, jonssob@vuctrvax.

Bjarni Pérdarson, cand. act., framkvamdastjéri, Islenzkri endurtrygg-
ingu; Midvangi 7, 220 Hafnarfirdi; hs. 51433, vs. 681444. 1964
Bjarnpér G. Kolbeins, DEA, kennari, Fjolbrautaskéla Vesturlands;

Skoélabraut 10, 300 Akranesi; hs. 93-12579, vs. 93-12544. 1987

Bjorn Birnir, Ph. D., sérfredingur, Raunvisindastofnun Haskélans
(steerdfraedistofu); Reynimel 88, 107 Reykjavik; hs. 21088, wvs.
694803, bb@raunvis.hi.is. 1984 '

— 5 Dept. of Math., Univ. of Cal. Santa Barbara, Santa
Barbara, CA 93106, U.S.A.; hs. 805-685-6904, vs. 805-893-4866,
birnir@henri.ucsb.edu.

Bjérn Bjarnason, cand. mag., fyrrv. rektor, Menntaskélanum vid
Sund; Hamrahlid 31, 105 Reykjavik; hs, 35009. Stofnandi.

David Adalsteinsson, B.S.; Longubrekku 11, 200 Képavogi; hs. 40166.
1991

; Dept. of Math., 9th floor Evans Hall, Univ. of Cal.
Berkeley, Berkeley, Ca. 94720, U.S.A.; adalst@math.berkeley.edu.

Eggert Briem, lic. scient., préfessor, Héaskéla Islands (steerdfraediskor
raunvisindadeildar); Sélvallagétu 7, 101 Reykjavik; hs. 10242, vs.
694662, briem@rhi.hiis. 1970
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Einar H. Gudmundsson, lic. scient., désent, Haskéla Islands (edlis-
fraediskor raunvisindadeildar); Dbangbakka 10, 109 Reykjavik; hs.
76374, vs. 694811, einar@raunvis.hi.is. 1975

Einar Jiliusson, Ph. D., sérfredingur, Raunvisindastofnun Héskélans
(jardedlisfraedistofu); Melseli 5, 109 Reykjavik; hs. 79979. 1967

FEirikur Brynjélfsson, maitrise, kennari, Menntaskdlanum 4 Akureyri;
Bergstadastreeti 33a, 101 Reykjavik; hs. 23189, vs. 96-11433. 1988

Finnur Larusson, M. S.; Dunhaga 23, 107 Reykjavik. 1989

, Steerdfraedistofnun Chicago-héiskéla; 1414 East 59th
Street, # 821, Chicago, IL 60637, U.S.A.; vs. 312-702-6045, finnur@
zaphod.uchicago.edu.

Franz Arni Siemsen, B. S., kennari, FjSlbrautaskéla Vesturlands;
Gardholti, 300 Akranesi; hs. 93-11937, vs. 93-12544. 1991

Freyja Hreinsdéttir, M. S.; Brunalandi 34, 108 Reykjavik; hs. 30356,
gisli@raunvis.hi.is. 1987

Fridrik Mar Baldursson, Ph. D., Pjodhagsstofnun; Alfheimum 34, 104
Reykjavik; hs. 38278, vs. 699500. 1983

Friorik Diego, maitrise, kennari; Tjarnargétu 10a, 101 Reykjavik.
1987

Geir Agnarsson, B. S.; Selbraut 82, 170 Seltjarnarnesi; hs. 611450.
1991

—; Dept. of Math., 9th floor Evans Hall, Univ. of Cal.
Berkeley, Berkeley, Ca.94720, U.S.A.; agnarsso@math.berkeley. edu.

Geir Gunnlaugsson, Ph. D., framkvemdastjéri, Marel hf.; Horgshlio
28, 105 Reykjavik; hs. 15715, vs. 686858. 1973

Gestur Olafsson, dr. rer. nat.; Math. Inst. der Univ. Géttingen,
Bunsenstrasse 3/5, D-3400 Gottingen, Pyzkalandi; vs. 0551-397791,
golafss@dgogwdgl.bitnet. 1983

Gisli Masson, Ph. D.; Brianalandi 34, 108 Reykjavik; hs. 30356,
gisli@raunvis.hi.is. 1987

Gudjén Hansen, cand. act., tryggingafraedingur; Hadalandi 12, 108
Reykjavik; hs. 36560, vs. 21295. 1952

Gudlaugur Porbergsson, dr. rer. nat.; Dept. of Math., University
of Notre Dame, Notre Dame, IN 46556, U.S.A.; vs. 219-239-6507,
gth@cartan.math.nd.edu. 1973



40 Félagatal

Gudmundur Arnlaugsson, cand. mag., fyrrv. rektor, Menntaskélanum
vid Hamrahlid; Hagamel 28, 107 Reykjavik; hs. 20254. Stofnandi.
Gudmundur Gudmundsson, Ph. D., Sedlabanka Islands; Hateigsvegi

42, 105 Reykjavik; hs. 26752, vs. 699600, gg@rhi.hi.is. 1963

Gudmundur K. G. Kolka, Ph. D., Verk- og kerfisfredistofunni Streng;
Holtsgotu 3, 220 Hafnarfirdi; hs. 54374, vs. 685130. 1984

Gudmundur K. Magnisson; Baldurshaga 12, Sudurlandsvegi, 110
Reykjavik; hs. 671241. 1983

Guomundur Pilmason, dr. scient., forstjéri jar8hitadeildar, Orku-
stofnun; Midleiti 1, 103 Reykjavik; hs. 35375, vs. 813600. 1958

Gunnar Stefinsson, Ph. D., deildarstjéri, Hafrannséknastofnun; See-
bélsbraut 33, 200 Képavogi; hs. 642561, vs. 20240, gunnar@ hafro.is.
1985

Gunnar F. Stefansson, Ph. D.; Hérpulundi 1, 210 Gardabze; hs.
656252. 1990

; Dept. of Math., Penn. State Univ., University Park,
PA 16801, U.5.A.; vogfjord@seismic.geosc.psu.edu.

Gylfi Gudnason, mag. scient., menntaskélakennari, Menntaskélan-
um i Reykjavik; Pinghdlsbraut 64, 200 Képavogi; hs. 41477, vs.
14177/13148. 1970

Halla Bjérg Baldursdéttir, B. S.; Lakjarhvammi 16, 220 Hafnarfirdi;
hs. 650775. 1981

Halldér 1. Elfasson, dr. rer. nat., préfessor, Haskéla Islands (steerd-
freediskor raunvisindadeildar); Bakkavor 3, 170 Seltjarnarnesi; hs.
628096, vs. 694658. 1964

Halldér Gudjénsson, Ph. D., désent, Hiskéla Islands (tSlvunarfreedi-
skor raunvisindadeildar); Kleppsvegi 92, 104 Reykjavik; hs. 33137,
vs. 694615. 1969

Halldér Halldérsson, M. Sc., Verk- og kerfisfraedistofunni hf.; Témas-
arhaga 22, 107 Reykjavik; hs. 25693, vs. 687500. 1972

Hans Kr. Gudmundsson, Ph. D., edlisfreedingur, Idntseknistofnun;
Reynimel 35, 107 Reykjavik; hs. 19772, vs. 687000. 1981

Helgi Jénsson, Dipl. Ing., kennari, Tekniskéla Islands; Gnodarvogi
48, 104 Reykjavik; hs. 32984, vs. 814933. 1961

Helgi Sigvaldason, lic. techn., verkfradingur, Verkfradistofu Helga Sig-
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valdasonar; Logafold 134, 112 Reykjavik; hs. 671699, vs. 621471.
1960

Helgi Témasson, fil. dr., lektor, Haskola Islands (hagfraediskor vid-
skipta- og hagfraedideildar); Adallandi 3, 108 Reykjavik; hs. 685286,
vs. 694571, helgito@hag.rhi.hiis. 1982

Helgi Pérsson, dr. 3mé cycle, sérfreedingur, Reiknistofnun Héskél-
ans; Nedstaleiti 6, 108 Reykjavik; hs. 31291, vs. 694755, helgith@
rhi.hiis. 1982

Hermann Périsson, fil. dr., sérfreedingur, Raunvisindastofnun Hasko6l-
ans (reiknifraedistofu); Ting6tu 37, 101 Reykjavik; hs. 13912, vs.
694931, thoris@rhi.hi.is. 1987

Hildigunnur Halldérsdéttir, M. S., sérfradingur, Reiknistofnun Ha-
skélans; Logalandi 19, 108 Reykjavik; hs. 39682, vs. 694743,
hildig@rhi.hiis. 1975

Hjilmtyr Hafsteinsson, Ph. D., lektor, Haskdla Islands (t6lvunar-
freediskor raunvisindadeildar); Vesturbergi 111, 111 Reykjavik; hs.
74897, vs. 694932, hh@rhi.hi.is. 1991

Hordur Larusson, M. A., deildarstjéri, menntaméalaraduneyti; Efsta-
sundi 63, 104 Reykjavik; hs. 38188, vs. 609591. 1964

Jakob Yngvason, dr. rer. nat., professor, Haskéla Islands (edlis-
freediskor raunvisindadeildar); Soéleyjargotu 9, 101 Reykjavik; hs.
13891, vs. 694804, jyng@rhi.hiis. 1978

Jéhannes Gudmundsson, cand. polyt., verkfraedingur, Verkfraedistofu
Sigurdar Thoroddsen hf.; Laugalek 48, 105 Reykjavik; hs. 36703,
vs. 695000. 1964

Jén Kr. Arason, dr. rer. nat., préfessor, Haskola Islands (staerdfraedi-
skor raunvisindadeildar); Reynimel 46, 107 Reykjavik; hs. 27916,
vs. 694661, jka@rhi.hiis. 1973

Jén Hafsteinn Jénsson, cand. mag., kennari, Verzlunarskdla Islands;
Stangarholti 7, 105 Reykjavik; hs. 612548, vs. 688400. 1964

Jén Ingélfur Magniisson, dr. 3mé cycle, lektor, Haskola Islands (steerd-
fraediskor raunvisindadeildar); - Blonduhlid 11, 105 Reykjavik; hs.
12252, vs. 694731, jim@raunvis.hiis. 1981

Jén Ragnar Stefinsson, cand. scient., désent, Haskéla fslands (steero-
freediskor raunvisindadeildar); Hrefnug6tu 10, 105 Reykjavik; hs.
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12524, vs. 694663, jrs@rhi.hi.is. 1967

Joén Erlingur Porldksson, cand. act., tryggingafreedingur; Skélagerdi
22, 200 Képavogi; hs. 41027, vs. 621650. 1957

Joén Pér Porhallsson, dr. rer. nat., forstjéri, Skyrsluvélum rikisins og
Reykjavikurborgar; Akurgerdi 31, 108 Reykjavik; hs. 34363, vs.
695165. 1967

Jtlfus Sélnes, lic. techn., préfessor, Héskéla Islands (byggingarverk-
freediskor verkfredideildar); Midbraut 31, 170 Seltjarnarnesi; hs.
628112, vs. 694656. 1967
K. Gudmundur Gudmundsson, cand. act., fyrrv. framkvemdastjéri,
Islenzkri endurtryggingu; Bjarmalandi 24 108 Reykjavik; hs. 685937.
Stofnandi.

Ketill Ingélfsson, dr. phil.; 53 E. Essex Av., Lansdowne, Penn. 19050,
U.S.A. 1972

Kjartan G. Magniisson, Ph. D., désent, Hiskéla Islands (steerdfraedi-
skor raunvisindadeildar); Bogahlid 18, 105 Reykjavik; hs. 30663, vs.
694734. 1980

Kristin Bjarnadéttir, M. Sc., kennari, Fj6lbrautaskélanum i Gardabae;
Smaraflét 30, 210 Gardabae; hs. 657647, vs. 52193/52194. 1989

Kristin Halla Jonsdéttir, Ph. D., désent, Kennarahiskéla Islands;
Sefg6rdum 28, 170 Seltjarnarnesi; hs. 622236, vs. 688700. 1975

Kristjin Jénasson, Ph. D.; Margrethevej 13, DK 2840 Holte, Dan-
morku; hs. 42421700. 1980

Kristjan S. Sigtryggsson, B.S.; Kérastig 4, 101 Reykjavik. 1988

Larus H. Bjarnason, cand. scient., menntaskélakennari, Menntaskél-
anum vid Hamrahlid; Témasarhaga 57, 107 Reykjavik; hs. 10250,
vs. 685140/685155. 1988

Larus ThorIacius, Ph. D.; Langagerdi 13, 108 Reykjavik. 1987

; Dept. of Physics, Stanford University, Stanford, Ca.
94305-4060 U. S A.; vs. 415-725-2368, larus@slacvim.bitnet.

Loftur Porsteinsson, cand. polyt., framkvamdastjéri, Verkfreedistofu
Sigurdar Thoroddsen hf; Alfheimum 58, 104 Reykjavik; hs. 35593,
vs. 695033. 1961

Magniis Magniisson, M. A., préfessor, Haskéla Islands (edlisfraediskor
raunvisindadeildar); Skeidarvogi 47, 104 Reykjavik; hs. 37705, vs.
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694650. 1953

Mark G. Davidson, Ph. D., Asst. Prof.; Dept. of Math., Louisiana
St. Univ., Baton Rouge, LA 70803, U.S.A.; vs. 602-325-1581. 1988

Markis K. Méller, B.S., hagfraedingur, Sedlabanka islands; Fifumyri
8, 210 Gardabae; hs. 657184, vs. 699600, markusm@rhi.hiis. 1975

Mir Arsalsson, B. A., lektor, Takniskéla Islands; Langholtsvegi
112a, 104 Reykjavik; hs. 30672, vs. 814933. 1973

Michael Fell, Ph. D., professor; Bodagranda 7, 7. had C, 107 Reykja-
vik; hs. 27554. 1990

-~  ; Dept. of Math., Univ. of Pennsylvania, Philadelphia,
PA 19104, U.S.A.

Niels Karlsson, B.S., menntask6lakennari, Menntask6lanum 4 Akur-
eyri; Steinnesi, Glerarhverfi, 603 Akureyri; hs. 96-25527, wvs.
96-11433. 1991

Oddur Benediktsson, Ph. D., préfessor, Haskéla Islands (tSlvunar-
freediskor raunvisindadeildar); Faxaskjéli 10, 107 Reykjavik; hs.
13317, vs. 694728, oddur@rhi.hi.is. 1964

Orthulf Prunner, dr. phil., organleikari, Hiteigskirkju; Bardavogi 28,
104 Reykjavik; hs. 30227. 1981

Otté J. Bjornsson, cand. stat., désent, Haskéla Islands (steerdfreedi-
skor raunvisindadeildar); Kleppsvegi 2, 105 Reykjavik; hs. 32741,
vs. 694657. 1967

Olafur Isleifsson, M. A., hagfraedingur, Sedlabanka Islands; Berg-
stadastreeti 86, 101 Reykjavik; hs. 13260, vs. 699600. 1984

Omar Arnason, cand. act., menntaskélakennari, Menntaskélanum vid
Sund; Mobabardi 20, 220 Hafnarfirdi; hs. 52329, vs. 33419/ 37580.
1964

Oskar Elvar Gudjénsson, B.S., Verk- og kerfisfreedistofunni; Engjaseli
61, 109 Reykjavik; hs. 72781, vs. 687501. 1978

P&ll Jensson, lic. techn., préfessor, Haskéla Islands (vélaverkfraediskor
verkfraedideildar); Frostaskjoli 21, 107 Reykjavik; hs. 15306, vs.
694635, pall@rhi.hi.is. 1977

Pétur H. Bléndal, dr. rer. nat., tryggingafreedingur; Furugerdi 13, 108
Reykjavik; hs. 680641. 1973

Ragna Briem, B.S., menntaskélakennari, Menntaskélanum vid Hamra-
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hlid; Hjardarhaga 58, 107 Reykjavik; hs. 19545, vs. 685140/ 685155.
1975

Ragnar Sigurdsson, fil. dr., sérfreedingur, Raunvisindastofnun Héskél-
ans (steerdfreedistofu); Sorlaskjoli 94, 107 Reykjavik; hs. 10172, vs.
694803, ragnar@raunvis.hi.is. 1982

Ragnheidur Gudmundsdéttir, fil. dr.; 1831 Lakeridge Road, Birming-
ham, Alabama 35216, U.S.A. 1988

; Bjarmalandi 24, 108 Reykjavik; hs. 685937. 1988

Reynir Axelsson, dr. rer. nat., doésent, Héskéla Islands (steerdfreedi-
skor raunvisindadeildar); Reynimel 74, 107 Reykjavik; hs. 15436,
vs. 694815, reynir@rhi.hi.is. 1968

Robert J. Magnus, D. Phil., sérfreedingur, Raunvisindastofnun Hé-
skolans (staerdfradistofu); Vidihlid 14, 105 Reykjavik; hs. 38103, vs.
694814, robert@raunvis.hi.is. 1977

Régnvaldur G. Méller, D. Phil., sérfredingur, Raunvisindastofnun H4-
skolans (staerdfraedistofu); Safamyri 55,, 108 Reykjavik; hs. 686446.
1989

Sigfis J. Johnsen, cand. scient., préfessor, Haskéla Islands (edlis-
freediskor raunvisindadeildar); Bollagordum 51, 170 Seltjarnarnesi;
hs. 614818, vs. 694790/694785, sigfus@raunvis.hi.is. 1979

Sigmundur Guémundsson, B.S.; Dept. of Pure Math., University of
Leeds, Leeds LS2 JT, Englandi. 1987

Sigridur Hlidar, M. Ed., menntaskélakennari, Menntaskélanum i
Reykjavik; Laugateig 9, 105 Reykjavik; hs. 36625, vs. 14177/13148.
1991

Sigrin Helgadéttir, M. Sc., tolfreedingur, Hagstofu {slands; Grjétaseli
11, 109 Reykjavik; hs. 77575, vs. 609800, sigrunhe@rhi.hi.is. 1974

Sigurbjérn Gudmundsson, cand. polyt., verkfraedingur, Verkfradistofu
Sigurdar Thoroddsen hf.; f\lftamyri 47, 108 Reykjavik; hs. 685919,
vs. 695000.

Sigurdur Helgason, Ph. D., dr. scient. h. c., préfessor; Agisidu 60,
107 Reykjavik; hs. 11178.

——; Dept. of Math., room no. 2-182, MIT, Cambridge,
Mass. 02139, U.S.A.; hs. 617-489-3161, vs. 617-253-3668.

Sigurkarl Stefinsson, cand. mag., fyrrv. désent, Haskéla Islands;
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Skjélbraut 1, 200 Képavogi; hs. 42799. Stofnandi.

Skarphédinn Pélmason, cand. mag., menntaskdlakennari, Mennta-
skélanum i Reykjavik; Sorlaskjoli 36, 107 Reykjavik; hs. 26907, vs.
14177/13148. 1954

Skeggi G. Pormar; 1077 9th St., no. 3, Albany, CA 94710 U.S.A.; hs.
901-415-5280035, vs. 901-415-6806818. 1983

Skili Sigurdsson, Ph. D.; Kirkjubraut 3, 170 Seltjarnarnesi; hs.
611676. 1983

; Technische Universitidt Berlin, Verbund fiir Wissen-
schaftsgeschichte, Sekretariat HAD 29 Zi. HAD 516a, Hardenberg-
strasse 4-5, D-1000 Berlin 12, Pyzkalandi.

Snjélfur Olafsson, fil. dr., désent, Haskéla Islands (hagfreediskor vid-
skipta- og hagfraedideildar); Alfaheidi 13, 200 Képavogi; hs. 46323,
vs. 694570, snjolfur@rhi.hi.is. 1984

Snorri Agnarsson, Ph. D., préfessor, Haskéla Islands (tSlvunarfreedi-
skor raunvisindadeildar); Asvalla,giitu 40, 101 Reykjavik; hs. 18571,
vs. 694732, snorri@rhi.hi.is.

Snorri P4ll Kjaran, lic. techn., verkfraedingur, Verkfraedistofunni
Vatnaskilum; Brautarasi 13, 110 Reykjavik; hs. 78299, vs. 681766.
1977

Steingrimur Baldursson, Ph. D., préfessor, Haskéla Islands (efnafraedi-
skor raunvisindadeildar); Austurgerdi 11, 108 Reykjavik; hs. 30707,
vs. 694643. 1959

Sveinbjorn Bjornsson, Dipl. Phys., professor, Haskéla Islands (edlis-
freediskor raunvisindadeildar); Vigholastig 14, 200 Koépavogi; hs.
44472, vs. 694817. 1964

Sveinn Pérdarson, dr. rer. nat.; 3944-52 Ave., Red Deer A.B., T4N-417,
Kanada. Stofnandi.

Sven b. Sigurdsson, Ph. D., désent, Haskola Islands (steerdfraediskor
raunvisindadeildar); Skeidarvogi 61, 104 Reykjavik; hs. 813791, vs.
694727, sven@rhi.hi.is. 1972

Szmundur Kjartan Ottarsson, Ph. D.; Savidarsundi 78, 104 Reykja-
vik; hs. 30102, vs. 694739. 1987

Témas Johannesson, M. S., sérfraedingur, Orkustofnun; Safamyri 46,
108 Reykjavik; hs. 35639, vs. 813600, tj@os.is. 1988
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Valdimar Valdimarsson, B. A., menntaskélakennari, Menntaskélan-
um vid Hamrahlid; Krékahrauni 2, 220 Hafnarfirdi; hs. 52161, vs.
685140/685155. 1973
Yngvi Pétursson, B. S., menntaskbélakennari, Menntaskélanum i
Reykjavik; Dalseli 15, 109 Reykjavik; hs. 78951, vs. 14177/13148.
1981

Porbjérn Karlsson, M. S., préfessor, Héaskéla Islands (vélaverk-
fraediskor verkfraedideildar); Bardastrond 13, 170 Seltjarnarnesi; hs.
625965, vs. 694640, thorbj@rhi.hiis. 1952

Porgeir Pélsson, Sc. D., préfessor, Haskéla Islands (vélaverkfraediskor
verkfraedideildar); Bardastrond 21, 170 Seltjarnarnesi; hs. 629357,
vs. 694670, thorgeir@kerfi.hi.is. 1971

borkell Helgason, Ph. D., préfessor, Haskdla Islands (stoerdfradi-
skor raunvisindadeildar); Strond, Bessastadahreppi, péstst.: 221
Hafnarfjordur; hs. 650859, vs. 694729, thorkell@rhi.hi.is. 1968

Porsteinn Vilhjilmsson, cand. scient., préfessor, Haskéla Islands (edlis-
fraeiskor raunvisindadeildar); Barugétu 7, 101 Reykjavik; hs. 21428,
vs. 694806, thv@raunvis.hi.is. 1968

borvaldur Biason, mag. scient.; Geitastekk 5, 109 Reykjavik; hs.
74370, vs. 16370. 1967

borvaldur Gunnlaugsson, B. S., sérfredingur, Reiknistofnun Haskél-
ans; Langholtsvegi 92, 104 Reykjavik; hs. 678952, thg@rhi.hi.is.

borvardur Jonsson, cand. polyt., framkvaemdastjéri fjarskiptasvids,
Poésti og sima; Austurgerdi 2, 108 Reykjavik; hs. 687704, vs. 636201.
1958

Bérarinn Arni Eirfksson, cand. scient.; Hamrahlid 11, 105 Reykjavik;
hs. 25056. 1988

bordur Jonsson, Ph. D., sérfredingur, Raunvisindastofnun Héaskol-
ans (stardfraedistofu); Barugotu 17, 101 Reykjavik; hs. 10854, vs.
694762, thjons@rhi.hi.is. 1980

bérir Sigurdsson, M. S., lektor, Haskélanum 4 Akureyri; Asvegi 25,
600 Akureyri; hs. 96-27530, vs. 96-11770. 1977

Orn Helgason, mag. scient., préfessor, Haskéla Islands (edlisfraediskor
raunvisindadeildar); Midvangi 157, 220 Hafnarfirdi; hs. 52033, vs.
694793/694781, ornh@raunvis.hi.is. 1965
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